7195. Udowocnié, ze dla dowolnych znioréw A i B réwnosé.. AxB = Bx A
zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy A =0 lub B={ lub A = B.

Zalézmy, ze AxB = Bx A. Nalezy rozpatrze¢ przypadki:

1. Chcemy pokazaé, ze A = () lub B = .
Niech AxB = () wtedy nie istnieje element nalezacy do A lub nalezacy
do B. Stad mamy A = () lub B = (). Gdyby oba zbiory byly niepuste to
istniloby a € Aib € B, stad < a,b >€ A x B, czyli A x B # () co daje
sprzecznosé.

2. Chcemy pokazaé, ze A = B.
Niech A x B # ) wtedy A # (0 i B # () wiec istniejaa € Aib € B. Wedmy
dowlne a i b takie, ze < a,b >€ A x B. Wtedy z rownosci AxB = BxA
wynika < a,b >€ B x A. Stad mamy a € Bib € A, wiec A C B oraz
B C A wiec A= B.

Zatézmy teraz, ze A = () lub B = () lub A = B. Nalezy rozpatrze¢ przypadki:
1. Jezeli A=0lubB=0wtedy Ax B=0iBxA=0,stad AxB = BxA.

2. Jezeli A = B. Wedmy dowolne ¢ € Aib € B wtedy < a,b >¢ B x A.
Z réwnosci A = B mamy a € Bib € A stad < a,b >¢ A x B oraz
<a,b>€ B x A, co dowodzi réwnosci AxB = BxA.

Zatem udowodnilismy, ze dla dowolnych zbioréw A i B rownosé AxB = Bx A
zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy A =0 lub B =0 lub A = B.
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